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Bekanntlich hat Herr Picard die Unmoglichkeit einer algebra-
ischen Gleichung vom Geschlecht p > | zwischen zwei Funktionen, die
in der Umgebung einer wesentlich singuliren Stelle meromorph sind,
bewiesen. Die vorliegende Arbeit enthilt eine Untersuchung des Fal-
les p=1. Im § 2 wird gezeigt, dafs zwei Funktionen, die in der
Umgebung einer wesentlich singuliren Stelle meromorph und von
endlicher Ordnung sind, sich in sehr einfacher Weise durch die ellip-
tischen Funktionen ausdriicken lassen. In § 3 und § 4 wird dieses
Ergebnis auf die Theorie der multiplen Stellen angewandt. Betreffs
der Methode so fufst diese auf der Theorie des Herrn R. Nevan-
linna, 143t sich aber auch ohne derer Hilfe anwenden. Man braucht
nur den Begriff | eine meromorphe Funktion endlicher Ordnung” in
ihnlicher Weise wie Herr Borel zu fixieren. Ubrigens kommt sie
auch schon in der Theorie der ganzen Funktionen vor (man vgl. G.
Valiron: Lectures on the General Theory of Integral Functions p. 77).

§ 1. Drei Hauptsitze von Herrn R. Nevanlinna.

Wie von Herrn R. Nevanlinna gezeigt ist’ nimmt die Theorie
der meromorphen Funktionen eine besonders einfache Gestalt an, wenn
man die zwei Grofsen m (7, f, a), N(r, [, a), die folgendermafien zu er-
Kliren sind, einfiihrt: Es sei f(z) im Bereiche go < |z|< 0 meromorph.
Bezeichnen wir mit # (4, £, a) die Anzahl der a-Stellen, nach ihrer
Multiplizitat gezahlt, die innerhalb des Kreisringes 7o <|2|<{¢, 70> 0o,

ligen, Die Groge N(r, f, a) wird dann als
\

' Zur Theorie der meromorphen Funktionen, Acta Math. t. 46.
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nlt, f, a)
(1) N(l’,f,ﬂ)"J’—’_l__"‘ 4
I
A1)
i i . setzen wir'
definiert. Fur endliche Welti na setzen wi
R I g ;
(2) m(r, f, @) = 5 J Ig Fla) — Pl z=rc'?
und falls a=® a
et :
(3) m (7, f, oo):ggj-lg |f(2)| dop, e=ret,

o
Fiihren wir weiter mit Herrn R. Nevanlinna die Fundamentalfunkt]ol1

(4) T(r,f)=m(r,f, 0)+ N(7,f, o)

ein und beschrinken wir uns, was fur unseren Zweck hinreicheng
ist, auf Funktionen endlicher Ordnung, bei denen

: T4 )
Lim sup L)
r=ao lgr
ist, so lassen sich die Hauptergebnisse des Herrn R. Nevanlinnas auf
Folgendes zusammenfassen:

1° (Erster Hauptsatz). Es gilt

(5) N(r.f,a)+m(r, fa)=T(r,f)+ O(lgr)
Aus

i
r=w g7
lafst sich auf den rationalen Charakter der Funktion in der Umgebung
der Stelle z = 00 schliefzen.

2° Es gilt weiter

/
(6) m (7’, 'L, OO)——:O(lg 7).
/i
3° (Zweiter Hauptsatz). Es sei g verschiedene a, gegeben; dann
besteht die Ungleichung

+
' gt ist o oder g je nachdem o< t<lodert>1. Fur die Spate—?3 o

nung+1st folgendes von Wichtigkeit: 1g (4 # . tn)<7' lg tn und I8 Ztn
<Zlghi+ gz ;
1
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wo N(r,f) aus der Gesamtmenge der mehrf

achen Stellen gebildet ist,
indem jede m-fache Stelle (m-1)-fach zu

ahlen ist.

§ 2. Uber meromorphe Funktionen, die durch eine

Gleichung
von Geschlecht 1 verbunden sind,

Wenden wir uns jetzt an die eigentliche Aufgabe unserer Ab.

handlung. Es seien

(8) x=f(2), y=f, ()
zwei Funktionen, die in der Umgebung der Stelle
und von endlicher Ordnung sind und dje auf3erdem d

von Geschlecht 1

=00 meromorph
urch die Gleichung

(9) y‘3:4.r3~-g._, T—&%=4(x—e¢) (x— €) (% —¢p)

verbunden sind. Wie man aug (9) sieht, nimmt f(z) die vier Werte
€ by €3y €4= 90 nur mit Multiplizitat hoher als { an. Durch Anwendung
des zweiten Hauptsatzes (7) erhalten wir

B

4 )
1 \ :
2 IS ) N e SIS Gl

n=|

n=1 s=3 S

wo Ns(r,f,¢) aus den s-fachen e-Stell

en gebildet ist. Eine einfache
Umschreibung gibt

4
(11) 27‘(7',])<%2N(7',f,en) SN Zs—f Ns(r, f, en) + Ollg7).

Nach dem ersten Hauptsatze ist aber

4 4
%[ DN fet Yamie e,,)} =2 7(r,/)+ O(lg7),

n—1 =1

und es kommt also aus (11)
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lgenden Abschitzungen
g

m (7, [, en) = O(lgr),

woraus sich weiter die fo

4 o)
(12) M DI NL(r, fre)=0(g )
n=1 s=3

ergeben, von denen die letztere offenbar besagt, dafs in dep Une
gebung der Stelle z =00 f(3) die Werte ¢;,¢5,¢5,¢, =00 nyr mit ey
Multiplizitit 2 annimmt. Eine ahnliche Rechnung zeigt, dag i all-
gemeinen

(12)) (r, f,6)=0O(lg7),
fur alle Werte ¢ gilt, ein Ergebnis, das uns spater von Nutzen wirq.
Setzen wir
df(z)
(13) dz
V4f8(z)”‘§2 &)= o

so kann nach dem erwihnten @(2) in der Umgebung der Stelle 2=
keine Pole besitzen, und es ist sogar leicht zu zeigen, dafi @(2) da-

= @lz),

selbst von rationalem Charakter ist. Die notwendige und hinreichende
Bedingung dafir ist ja
T(r, D)=0(gr).
Nun wissen wir schon
N(r, D,0)=0,
und es geniigt also,

(14) m(r,P,00)=0(lg7)

zu beweisen. Das ergibt sich nun in folgender Weise: Nach der
Definition ist

m (7, @,oo):m(r, i ,w):
VAt —g f e

27

_Zj

f/
V4 =) ) (f—eq)

do, 2=1re")
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und da

o T
= — &) [~ o)

so erhalten wir

’

L T 2+
<lg I‘/f/l-}—lglf\l—{—;_zlg ‘
g =1

— ¢en

; 4
m (r, D,00)<m (7’, f7,00 ) 1= Xy 1 en)

n—|\

|

woraus die Behauptung (14) folgt, indem wir (12) sowie (6) heranzichen.

Dies gestattet uns einen {ibersichtlichen Ausdruck fir f(2) zu ge-
- winnen. Aus (13) erhalten wir nimlich durch Integration und nach-
; folgende Inversion

} (15) &) =p((R(z)+algs), Wy, 0y),

wo K(2) im Punkte z=o0 rationalen Charakter besitzt, und wegen der
i Eindeutigkeit der Funktion f(z) die Relation

mw; + nw,
o= — =

- , (m und » ganzzahlig)
1

bestehen mufi, dabei bedeuten w,, w, die Halbperioden. Da y=/1(2)
bis auf das Vorzeichen durch (9) und (r5) eindeutig bestimmt ist, so
wird

(15") /1@=2p (R +algs), v, w,).

Umgekehrt wissen wir, dafs zwischen diesen Funktionen eine Gleichung
der Form (g) besteht.

Erinnern wir uns jetzt daran, dafs sich jede algebraische Kurve
| vom Geschlecht p=1 durch birationale Transformationen auf eine
| Kurve der Form (9) zuriickfithren 1afst und bemerken wir, daf3 die Aus-
ibung einer endlichen Anzahl rationaler Rechenoperationen auf eine
endliche Anzahl Funktionen endlicher Ordnung wieder eine Funktion
endlicher Ordnung liefert, so erhalten wir

Satz 1. Besteht zwischen den zwei Funktionen p(2), @, (2), die in
der Umgebung der Stelle &= o0 meromorph und von endlicher Ord-

nung sind, cine algebraische Gleichung vom Geschlecht p=1, so miissen
ste von der Form

pR)I=E (R(2)+alg2), w,, w,),
.’ (ISN) (pl(z)=El((R(z)+algz), Wy, 0’2)’ a:ME

. ’
a1
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wo .k und E, zwer bestimmiten  elliptischen F””/elz'o
Ney,

sein, :
b i Re) im Punkte z=0c0 rationalen Charaktey besityy .
Funktionen @(2), @y (2) besttzen weiter die Eigenschaft © Di,
(15") m(r, @, e)+m(r,@,e) =0(gr)
fiir jeden Wert e. :
Der letzte Teil dieses Satzes leuchtet zwar nicht ein, ergibt
: ; ; $
aber am einfachsten 1n folgender Weise: Bezeichnen Wie Vor}Th
er

x=£(2), y=A (z) zwei Funktionen endlicher Ordnung, die durch g;
Gleichung (9) verbunden sind, so ist ja bereits im Anfang dieses Par;e
graphen m(r,f,e)=0(lgr) hergeleitet worden. Aus (9) erhalte, Wir.

dann

+ 1 2 +
g |A1<5 Dlglf—al+lg2
=1

1 + 2 G
_<_—2—{31g|f|+’;lg|en|+51g2},

also unter Beachtung (12)

(16) m (7, f1, ©)=0(g7).

Im allgemeinen geniigt es offenbar, die Behauptung fiir den Wert
¢=0o zu beweisen, denn hierauf 14B3t sich durch eine lineare Trans-

formation jeder andere Fall zuriickfihren. Infolge einer bekannten -

Darstellung der elliptischen Funktionen mittels f und o ist:

@)= R(f(2)+/1(2) R, (f(2)),

n’ wm’

WO ; T
ROl =) op i dap Ui elg
I(t—c”) II(t+—d.”)

und hieraus kénnen wir die Abschitzung

i S + i

gl |<lg| R(/)|+1g| R, (/)] +1g|f | +1g2 <
m’”’ £ i

+Zlg :
2=l

+
| +lglAlt
[

i e :
< +m)lg | f|+ | et
?_3_. ol P2

e i
d|+1g| k| +1gl |

G : n’ s ] m’+
+ 0+ 1) g2+ D Ig|ci |+ D, lg
k=1 k=1
entnehmen, woraus weiter

)
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m(r, @, ®) < (' 4m)m (7, f, 00)+ 2 m(r, /e )+
R=]

"
m

+ 2 m(r,f, )+ m(r,f,, ©)+ Const.,
k=1

und also nach (12)) und (16)

m(r,¢,0)=0(gr)

; folgt. Unser Satz ist somit vollstandig bewiesen.

? Es sei an dieser Stelle bemerkt, daf3 analoge Abschatzungen fiir
i m(r,C,e) und m(r,0,e) gilt, wo {(2) und o(¢) dieselbe Bedeutung wie
3 die in der Theorie der elliptischen Funktionen {ibliche haben. Da ((2)
$ die logarithmische Ableitung der Funktion o(g) ist, mufs wegen (6)

L o m(r,,20)=Ollg )
i : ;
i sein. Die Anwendung des zweiten Hauptsatzes auf die zwei Werte ¢,
1 oo gibt
(18) O Nilr, 500 ):EN (7, Ly o)== N7, £, 0) +0(lg 1) ;

wegen (17) ist aber

2N(r,,00)=N(r,p,00)=N(r,f,0)+ O(g7)

Nach Einfithren dieses Ausdruckes in (18) und Beriicksichtigung

der Abschitzung (17) kommt

T(r,0)<N(r ¢ e+ 0(gr).

Also nach dem ersten Hauptsatze

l (19) m(r,C,e)=0(g7r).

Weiter erhalten wir durch Anwendung des zweiten Hauptsatzes
auf die drei verschiedenen Werte o, ¢,00

T(r,0)<N(r 06,0+ N(r,o,e—Nr o)+ Ollgr)

und wegen

B

BN A A a2 SR

LN
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I0 M‘_N. I(L
/V(T, Cv 0) :N(r) 0, 0) 4.0 “g 7’)

also T(?’, O) < N()', 0, L’) + ()(lg 7‘)’
woraus
(20) m (7, o, e)=0(g7) ; (e 0, ¢%0)
folet. Betrefts des Verhaltens der Funktion o(z) dem Wertal)
D ; - t
gegeniiber, kann ich vorlaufig nichts Bestimmtes sagen, ich b
s

aber fiir wahrscheinlich, dafs dieser Wert gewohnlich einep Defelg
©> O besitzt, d.h.

(51) g i

M REAT )

Die Funktion o(z), die zum Periodenparallelogramm w,={, ¢ —;
gehort, besitzt eine Fundamentalfunktion 7°(r,6), woftir man eipey
asymptotischen Ausdruck finden kann. Diese Berechnung, die mitte]s

der Funktionalgleichung
G(Z‘*“Z(,O): '—82 7 (z-{—(n)o(z)

auszufithren ist, liefert

“

T(r,o)zm(r,a,OO)Ng—r )
Es ist also hier
N(r,06,0)~ T(r,0).

Jedenfalls ist die Formel (21) nicht immer richtig.?

§ 3. Anwendung auf die Theorie der multiplen Stellen.

Dieser Abschnitt ist einigen Anwendungen des Satzes I auf die
Theorie der multiplen Stellen gewidmet. Immerhin wird vorausgesetzt,
dafz f(z) in der Umgebung der Stelle =00 meromorph und von end-
licher Ordnung ist.

Erklaren wir erst den Ausdruck ,ein Picardscher Ausnahmenwert

des Gewichts pf—l “, wo p eine ganze Zahl ist. Es wird damit ein

' F. Nevanlinna, Acta Math. t. 50 p. 187.

2 . . 2
Lassen wir mit Beibehalt der rektanguliren Form des Periodenparauelogrammes

(0]
W2

von 1 bis 0 variieren, so variiert die Zahl @ in (21) von 0 bis..l-
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Wert a derart verstanden, dafs in der Umgebung der wesentlich
singuldren Stelle jede Wurzel der Gleichung f(z) —a=o0 mindestens
(p+1)-fach ist.

Stellen wir uns jetzt die Aufgabe, alle Funktionen zu bestim-
men, die eine der folgenden Eigenschaften besitzen:

1. 4 Picardsche Ausnahmenwerte des Gewichts

2. 3 Picardsche Ausnahmenwerte des Gewichts 2.
2 Picardsche Ausnahmenwerte des Gewichts 2

wichts 1.

4. 1 Picardscher Ausnahmenwert des Gewichts §, 1 des Gewichts
g und 1 des Gewichts 1.

5. 1 Picardscher Ausnahmenwert des Gewichts 1 und 2 des Ge-
wichts 3.

6. 2 Picardsche Ausnahmenwerte des Gewichts 1.

und 1 des Ge-

2

Hier stehen alle Fille mit der Gewichtssumme 2, hoher als 2 kann
sie nicht werden, was aus dem zweiten Hauptsatz folgt. Der Fall 1 wird
durch die Funktion f(2) verwirklicht. Die Fille 2—4 lassen sich da-
gegen der Reihe nach durch die geradlinigen Dreieckfunktionen

V) " y
3 3 3
4 1 2
6 3 2
realisieren, wobei die Winkel des Dreieckes gleich 7 e
M 1

setzen sind. Die Fille 5 und 6 kommen bei cos z und ¢* vor.

Betrachten wir jetzt den Fall, wo die Funktion f(z) die vier Picard-
sche Ausnahmenwerte ¢, ¢,, ¢, ¢, vom Gewicht § besitzt. Die Ab-
schitzung (12) zeigt dann, daf3

4
@ (Vz)=f(2), ¢, (V2)= I (¢ (Vz) —en)

n=1
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Nk

I2

3 e v N

/s erfafst, in der Umgebung der Stelle‘/*

als Funktionen von ]
ph und von endlicher Ordnung sind. Da sie auﬁerdEm

=
meromor
die Relation

durep,

1 I o (Vz)— ea)

=1

verbunden sind, mufs nach Satz I f(z) der Form
f( ( V +<11°’z a)l,w)

sein, wo £ die uniformisierende elliptische Funktion zweiter Ord.
nung der Flache y =(x—e,) (x—e;) (x—ep) (x—¢,) ist.

Sei nun f(z) eine Funktion, die 3 Picardsche Ausnahmenwerte
e,, £y, ¢; vom Gewicht 2 besitzt. Durch eine linedre Transformation
kénnen wir stets ¢,=0, e,=1, ¢g=00 erreichen. Wenden wir dep
zweiten Hauptsatz auf die Werte ¢4, €9, g an, erhalten wir:

3 o
T(V,f)<22'§‘ (r,/, en)+ O(lg7),

n=15s=3 l

wo Ns(r,f,en) dieselbe Bedeutung wie vormals hat. Hieraus weiter

3 3
1
T /) <D s N fre) — 2 2y 5 Nalrifrea + Ol
n=—1

also
3 o
DA O(lg7),
n=1s—=4

worin enthalten ist, dafs f(s) — e, in der Umgebung der Stelle 2= @

nur Wurzeln der Multiplizitat 3 besitzt. Daher sind

q)@Z):VfE, @ <€§>=Vﬂz)——1

3
als Funktionen von Yz erfafit, in der Umgebung der Stelle st?o
meromorph und von endlicher Ordnung. Da sie auferdem durch di€
Relation ‘
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N\

f(2) =E((R<€/;) +alg 2), w,, w,)

verbunden sind, mufs

sein, wo £ eine elliptische Funktion ist, die mit der elliptischen Dreieck-
funktion (A=3, w=3, »=3) tibereinstimmen muf.

Ahnliche Uberlegungen lassen sich auf die Falle 3 und 4 anstellen.
Ich brauche dies kaum niher auseinanderzusetzen, ebenso wie ich an
der Behandlung des Falles 5 voriibergehe (man vgl. hierzu G. Valiron,
Lectures on the General Theory of Integral Funktions p. 1 ]==756):
Das in diesem Paragraphen gewonnene Ergebnis ist das folgende:

Satz Il. Alle Funktionen, die vier Picardsche Ausnahmenwerte
des Gewichts § besitzen, sind von der Form

ER(Vz)+algz),

wo E eine elliptische Funktion sweiter Ordnung 1ist.
Alle Funktionen, die dre; Picardsche Ausnahmenwerte des Gewichts
§ besitzen, lassen sich durch lincare T ransformationen der Funktionen

3

FlR <Vz—> +alg2)

darstellen, dabei bedeutet Ly die elliptische Dieieckfunktion 1= 3, ‘l:=3,
v=3.

Alle Funktionen, die zwei Picardsche Ausnahmenwerte des Gewichts

§ und einen des Gewichts 5 besitzen, lassen sich durch lineare Trans-

formationen der Funktionen

Fo (R <14/z—> +alg z)

darstellen ;
V=208

dabei bedeutet E, die elliptische Dreieckfunktion 1 =4, n=49,

Alle Funktionen, die einen Picardschen Ausnahmenwer
6 einen des Gewichts 2
durch

t der Gewichis

5 und einen des Gewichts } besitzen, lassen sich
lineare Transformationen der Funktionen

L)
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= w

6
Eg (R(Vz)-%—algz)

darstellen,; dabei bedeutet Eg die elliptische Dyeieckfunkiiy,, 10
y=2. ) s 3,
Alle Funktionen, die einen Picardschen Ausnahmeyy et
wichts 1 und swei des Gewichts & besitzen, lassen sich durch ;s o
Transformationen der Funktionen heqy,

cos (R(Vz_) +alg2)
darstellen.
Alle Funktionen, die zwei Picardsche Ausnahmenwert, der G i
1 besitzen, lassen sich durch lincare Transformationen dey Funktiong,

ZaeR(z)

darstellen.
R bedeutet iiberall eine Funktion, die in der Umgebung der unenq.

lich fernen Stelle rationalen Charakter besitzt.

Diese Funktionen bilden die Menge aller meromorphen Funkto.
nen endlicher Ordnung, deren Picardschen Ausnahmenwerte das
Gesamtgewicht 2 besitzen. Einander gegeniiber zeigen sie charakte-
ristische Unterschiede. In den Féllen 5 und 6 kommen nimlich
transzendente Singularititen der Umkehrfunktion vor. Die Fille 1—4
liefern dagegen Umkehrfunktionen, die einer Riemannschen Fliche
vom Geschlecht p=1 gegeniber, in der Umgebung der Stelle z=u»

relativ unverzweigt sind.

§ 4. Beziehung zur Ordnung der Funktion.

Das Ergebnis, das in (15”) enthalten ist, gestattet eine sehr eilll
fache Bestimmung der Fundamentalgréfien 7'(r,¢) und ZT(r,) die
jenen Funktionen gehoren. Es ist dabei zwischen drei Fallen 20

scheiden :

1. R(2) hat im Punkte =00 einen Pol #!* Ordnung.
2. R(2) ist im Punkte z=o0 regular und a ¥ 0.
3 R(z) ist im Punkte z=o00 regular und a=O0.
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Der letzte Fall fillt offenbar trivial aus, denn entweder besitzen
dann @(2) und ¢, (2) im Punkte z=00 rationalen Charakter oder sie
reduzieren sich beide auf Konstanten.

Im Falle 1 und 2 schneiden wir die z-Ebene lings einer nach
,—o0 gehenden Geraden auf; dadurch entsteht ein Regularititsgebiet
der Funktion R(2)+algz.

1. Sei n,(0,w,,w,) die Anzahl der Gitterpunkte innerhalb des
Kreisringes 00<|#|<o, so iberlegt man leicht, dafs ein assympto-
tischer Ausdruck

ny (o, wpwe) ~ H; (wlra)2)92

besteht, wo H, (w,, w,) eine reelle positive nur von w; und w,
abhangige Zahl bedeutet. Da nun durch #= R (z) die aufgeschlitzte Um-
bung des Punktes s=00 auf die aufgeschlitzte Umgebung des Windungs-
punktes 7" Ordnung # =00 schlicht abgebildet wird, und das Hinzufigen
des Gliedes algz dies Verhiltnis nur unwesentlich andert (bewirkt
ja nur eine konstante Verschiebung der Rénder gegeneinander), er-
halten wir mit wenig Mihe aus (15")

n(r,p,0)~K,r?,

woraus
s

N(r,p, 0)= J

70

n(t, @)

- dt~=K,r™

folgt. Unter Beachtung
m (r, p, )= 0(lg7)
ergibt sich also fir die Fundamentalgrofien 7'(r,¢) und T (r,q,) der

Ausdruck
(22) T(r, (}9) NK27’2n, T(r) (7)1)NK372I‘7

wo K,|K, eine rationale Zahl ist
2. Es ist in diesem Falle die Abbildung des aufgeschlitzten Ge-

bietes durch die Funktion
u=algz+ R(2), (R(z1=ciEc gt )i

zu untersuchen. Nun bildet ja bekanntlich

u=algz , (a=re?, o< pot+2n),




\
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M.\, k
S (I 2 > P e P . 1-
den aufgeschlitzten Kreisring o= |2| <7 aufein Rechtec) Is
a ) Und W
mLA=mw, +nw, 8en

ergibt sich fir die Anzahl der Gitterpunkte, die dieser

Rechteck

gehdren
1y (0, Wy, Wy, a) ~ H, ((‘)1! Wy, @) g7, (Q=lgr)

Dieser asymptotische Ausdruck wird, wie man sich leic

ht
durch das Glied R(2) nicht gedndert, und wir erhalten uberZGUgt’

n(r, p, ©)~ K, lgr,

woraus wieder

»

(¢, @, 00
N(?’, P, w):J‘n_(f\)dt NK{, 1g27’

70
folgt. Da nach (12”)
m (7, p, 0)= O(lg 7)

ist, ergeben sich in diesem Falle fiir die Fundamentalgrofe I'(r, ) und

I (r,,) die asymptotischen Ausdriicke
(23) I(r,p)~ K;lg%r , Tlr, @)~ K,lg%r,

wo wie vorher K;|K, eine rationale Zahl ist.

Die in (22) und (23) gewonnenen Ergebnisse lassen sich, zwar
weniger genau, folgendermafsen formulieren:

Satz IIl. Zwei Funktionen, dic in der Umgebung einer wesentlich
singuldren Stelle mervomorph und von endlicher Ordnung o und o,
stnd, konnen nur dann durch eine algebraische Gleichung vom Ge-
schlecht p=1 wverbunden sein, wenn die Bezichung o=0,=0 (mod. 2)
besteht.

In zhnlicher Weise erhalten wir: ,

Satz IV. Eine Funktion von endlicher nicht-ganszahliger O
nung besitst hochstens drei Picardsche Ausnalmenwerte des G&
wichts %. :

Satz V. Eine Funktion, deven Ordnung kein 7/1.6’1/{“6}’85_% il
kann  hichstens drei  Picardsche Ausnahmenwerte des Gewichts
besttzen.
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Satz VI. Eine ganze Funktion, deren Ordnung kein vielfaches
3 1st, kann hochstens einen Picardschen Ausnahmenwert des Gewichts 1
besitzen.

Nun bemerke man, dafs nach Satz Il die Moglichkeit der Fille
3 und 4 erst eintritt, wenn die Ordnung der Funktion ein Vielfaches
1 bzw. § ist. Deshalb kénnen wir den folgenden allgemeinen Satz
aufstellen:

Satz VIL. Ist die Ordnung der Funktion kein vielfaches §, kon-
nen nicht Picardsche Ausnahmenwerte vom Gesamtgewicht 2 vorliegen.




