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Pour terminer je signalerai encore une ¢quation fonctionnelle remar-
- quable véntiée par ¢, |
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s demgnant un entler posﬂ;lf arbltralre cette équation admet comme
réciproque : |
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r étant un entier positif plus petit que s, &, ..., & désignant les s racines
de P'équation & = . -

André BLOCH

Saint-Maurice (Seine).

~1° SUR UN POINT DE LA THEORIE DES FONCTIONS
| . A TROIS VALEURS LACUNAIRES (¥

Le théoréme de M. Landau est compris dans celui de M. Schottky
sans que l’mverse ait lieu. Toutefois, si Pon suppose connue explici-

‘P(Uo? du rayon R

| ay |

tement une formule donnant une borne supérieure

du cercle de Landau de laquelle on conclut si R =1 :

|651!< (”u)

on en déduit, par une substitution linéaire convenable effectuée sur z,
une inéquation différentielle :

< $(y)

a "-laquglle_satisfait en tout point du cercle-unité la fonction holo-
- morphe y (x) n’y prenant pas les valeurs Oet 1. De la résulte par qua-

(1) Cf. pour cette note et la suivante : Les théorémes de M. Valiron sur les
fonclions entiéres, et la théorie de Uuniformisation (4dnnaoles :de Toulouse, 1925).
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drature la limitation de y () en fonction de y. (0)-& FVintérieur d’un cercle
de rayon p =1, pétant une constante numérique dépendant unique-
ment de la forme de la fonction 9. Si ¢ est algébrique, on trouvera

- toujours p < I; pour que I'on puisse prendre p = 1, il faut que v con-

tienne un Ioganthme ‘

On peut cependant, ¢ étant algebmque, perfectlonner légérement,
ce calcul de maniére & obtenir le théoréme de Schottky complet : il
suffit d’introduire une intégrale abélienne. convenable. Seit par
exemple la formule d’Hurwitz :

! 2
16 3 -
R <C ag |* lay— 117
tasgj = |
. . L. 7 dy .
Introduisons 'intégrale elliptique ‘ [ ,- G'est une certaine
gy y—1)°

fonction de y (x) et par suite de z. En faisant comme plus haut une
substitution linéaire sur x, puis une quadrature, on reconnait que la
différence des valeurs de cette intégrale & I'origine et en un point de
module |[z| = r <1, admet une borne supérieure dépendant unique-
ment de r. Or, en posant y = u?, y— 1 = v3, cette intégrale réalise la
représentation conforme sur un réseau de parallélogrammes de la sur-
face de Riemann de la courbe U2— V3 =1, dont le point U=V = w
n’est pas atteint par u (x) et v (2) 4 lintérieur du cercle |z| <1,
Cette intégrale étant bornée pour |z| Zr, il résulte d’un théoréme
connu de Hadamard-Borel que la distance du point représentatif
aux points, en nombre infini, du réseau de parallélogrammes, corres-
pondant & U= V = o est bornée inférieurement, puisque ces points
ne sont pas attemts; done u et' v sont bornés supérieurement, et.
par suite:y. T

2° SUR LA CROISSANCE D’UNE FONCTION DE FONCTION ENTIERE

Cette questton, d_ont' le dével()ppeme_nt de I’Analyse mnécessitera
probablement I'étude approfondie, sera seulement effleurée ici.

LeMME. — Soil y () une fonclion holomorphe dans le cercle | x| < R,
el nulle a Porigine. Soil (R, y) le plus grand nombre posilif lel que
dans le cercle | x| < R la fonclion y (x) devienne égale a fous les nombres
de module +. Alors le mazimum M (r,y) de y (r) dans toul cerele de

raeyon r < R salisfail d U'inégaliié :
_ B

M(r, y) <A (R, y) e VE—r

K élant une cerlaine conslanie numérique,
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LA su‘fﬁt pour*étabhr ce lemme d’observer que y ne: pr‘end pas dans
' N RIAREETETERTY SRS SRR 3) oother s

le cercle de rayen R, une certame valeur de module 5 et, une eertame

valeur de module-2). et d’appliquer la formule précisé donfide’ par
M Landau dans la théorie. des fonctions & trois valeurs lacunalres o
i PHEOREME. “iSpit” y = f(x) une foncz‘zon holomorphe pour T&:] <R,
egale d Yo O l’or:gme soil T (y) une foncz?ton énliére de jj ; on’ considére
la fonclion de foriction Y =F [f(z)}." On a pour ioui‘ cerclé de rayen
7‘<R. - 3 . .,H :

M (R, Y>:>|Fwywlfmg y)—iyolle” T

Il suffit d’appliquer le lemme precedent 4 la fonction y =y — yo,
et une inégalité classique de Cauchy a la .fonction, F. . (y). _

Il résulte de ce theoreme que (y étant wune fonction entiére),
log M (r, Y) est d’un ‘ordre de grandeur au mmps egal a celui de
log' M (r, y) qUand r crmt mdeﬁmment e o
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APPLICATION DE- LA METHODE DES APPROXIMATIONS SUCCES-

"SIVES A LA DETERMINATION DES INTEGRALES PERIODIQUES.
D’UNE EQUATION AUX DERIVEES PARTIELLES, INFINIMENT
VOISINES D’UNE INTEGRALE PERIODIQUE CONNUE

o CERlL S PR T IO - e RIS ok &
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Dans une Note précédente (1), nous avons établi, moyennant des
hypothéses convendbles, ''existence -d’intégrales -holomorphes, pério-
diques, .de périodes w,,..., », par rapport &z, :.., &, dé 'équation "

T N " "_Hfl(Tl;-‘rTza"‘---“ n: oz, P-": ""’p";}\i’ '.‘ A | (}l)

1n{‘n1men'[; VOlSlI’leS, peur 3y, ...,' s sufﬁsamment petlts, de lmtégrale
holomorphe, pérlodlque, de memes pérledes, _de l’equatlon
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])1 —= f(‘ri? '12! Tt rn) [)?.: r. I.‘;])_n) 0, o\_--,‘.-._Q)_, o s l(2)

intégrale se réduisant d’aﬂleurs & %, (Zgs ooy To) POUr Z; = z,0,

(1) Comptes rendus de I'Ac. des Se.. -de"Par'is,ft; '18'0,"' 19275‘3'-“[3. 2.001.
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Ces intégraies périodiques.- et Jeurs, dérivées partielles premiéres.se
calculent comme 1l suit par approximations successives. Les soiutions
du systéme différentiel des caractéristiques de Cauchy de I equatlon (1)
se réduisant & z° + ¢, 20 4 & pf-4~ ®ppour a; = 2',0 sont les
limites, pour y— oo, des suites uniformément convero'entes dont les
termes se définissent de proche en proche par Ies formules récurrentes
bien connues
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Les approximations successives des valeurs &, &, mj UL COTTESPON-
dent & la solution périodique, de période w, par rapport a x;, du systéme
différentiel des caractéristiques de I'équation (1) se définissent de pro-
che en proche par les formules récurrentes bien connues
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moyennant ¢, = ¢, = 7, = 0. Ecrivons encore
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